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Il cilindro:
1. il cilindro ¢ il solido generato dalla rotazione completa di un rettangolo attorno ad uno dei suoi lati;
2. il cilindro equilatero ha diametro di base ed altezza congruenti;
3. I'area della superficie laterale del cilindro e uguale al prodotto della lunghezza della circonferenza di
base per la misura dell’altezza;
formula diretta: Ay=2-7-r-h; formule inverse:r=A;:(2-7-h); h=A;:(2-7-r);
4. I'area della superficie totale di un cilindro € uguale alla somma dell’area della superficie laterale con le
aree delle basi; formula diretta: A, = A; + 2 - Ap; formule inverse: Aj = A, — 2 - Ap; Ap = (Ar — A)) : 2;
5. il volume del cilindro e uguale al prodotto dell’area del cerchio di base per la misura dell’altezza;
formula diretta: V =7 -r? - h; formule inverse: r =+/V : (x-h); h=V: (- r?);
6. le formule delle aree delle superfici e del volume del cilindro equilatero sono rispettivamente:
Al=4-7-r*A=6-1-r5; V=2 1.1
Il cono:
7. il cono e il solido generato dalla rotazione completa di un triangolo rettangolo attorno ad uno dei suoi
cateti;
8. il cono equilatero ha il diametro di base e |'apotema congruenti;
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9. l'area della superficie laterale di un cono € uguale al prodotto della lunghezza della semicirconferenza
di base per la misura dell’apotema; formula diretta: A= -r-a; formule inverse: r=A;: (7 a);
a=A:(r-r);

10. l'area della superficie totale di un cono & uguale alla somma dell’area della superficie laterale e del-
I'area di base: A, = A;+ Ap oppure A, =7 - r-(a+r); formule inverse: A = A, — Ap; Ap = A — Aj;

11. il cono e equivalente ad un terzo di un cilindro avente le misure del raggio di base e dell’altezza uguali;
formula diretta: V =7 - r? - h: 3; formule inverse: r = /3 -V :(n-h); h=3-V:(n-r?);

12. le formule per il calcolo dell’area delle superfici e del volume del cono equilatero sono rispettivamen-

te: A =2-1-r5A=3-71-r5;V=mr-r-V3:3.

La sfera:
13. la sfera ¢ il solido generato dalla rotazione completa di un semicerchio attorno al suo diametro;
14. la superficie sferica & I'insieme di tutti i punti dello spazio che hanno la stessa distanza da un punto

detto centro;
15. I'area della superficie sferica e equivalente alla superficie laterale del cilindro equilatero ad essa cir-
coscritto ed & uguale a quattro volte I'area di un suo cerchio massimo; formula diretta: A =4 -7 - r?;

formula inversa: r = \/A: (4 -m);

16. il volume della sfera e uguale al prodotto dei % di 7 per il cubo della misura del raggio; formula diretta:
V= % -7 r%; formula inversa: r = /3 -V : (4- 7).

Gli altri solidi di rotazione:
17. La rotazione di un:
a. triangolo rettangolo attorno all’ipotenusa genera due coni sovrapposti con la base in comune;
formule: A(solidoy = Al + Al Visolido) = Vi + Va;
b. triangolo isoscele attorno alla base genera due coni congruenti sovrapposti con la base in comune;
formule: A(solido) = 2 - Al i Visolido) = 2 Vi;
c. triangolo ottusangolo attorno al prolungamento del suo lato genera un cono con una cavita a forma
conica; formule: A(so/ido) = Ah +A/2; V(solido) =V, -V,
d. trapezio rettangolo attorno alla base maggiore genera un cilindro e un cono sovrapposto con la
base in comune; formule: A(sfido) = Al(cilindro) + Al(cono) + Ab(cilindro); V(solido) = V{cilindro) + V{cono);
e. trapezio rettangolo attorno alla base minore genera un cilindro e un cono in esso cavo;
formule: Agslido) = Aicitindro) + Alcono) + Ab(cilindro)i Y{solidoy = VYcitindro) — Y{cono);
f. trapezio isoscele attorno alla base maggiore genera un cilindro e due coni sovrapposti con la base in
comune; formule: Asolido) = Al(cilindro) + 2 * Alcono)i V{solido) = V{cilindroy + 2 * V{cono);
g. trapezio isoscele attorno alla base minore genera un cilindro e due coni in esso cavi;
formule: A(solido) = Al(cilindro) 4 2 'Al(cono); V(solido) = V(ci/indro) =2 V(cono)-

ESERCIZI DI CONOSCENZA

BN Rispondi alle seguenti domande:
a. che cosa determina un punto che ruota attorno a un asse?
b. Che cosa determinano una linea, un segmento o una retta che ruotano attorno ad un asse?

Completa la seguente definizione:
si dice cilindro il solido generato dalla ............cccccvvviieiiiinennnn. diun .o, attorno ad uno dei

suoi lati.
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Disegna lo sviluppo della superficie totale di un cilindro.

B Qual ¢ la regola che permette di determinare 'area della superficie laterale di un cilindro? Come si
esprime in simboli?

Quale delle seguenti formule permette di determinare |’area della superficie totale di un cilindro?
a. Ai=A,+ A, b. Ai=2-A,+A; c. Av=(Ap+A)-2.

A Quando un cilindro si dice equilatero? Come si trasformano le formule per determinare I'area della su-
perficie laterale e totale?

Qual e la regola che permette di calcolare il volume di un cilindro? Come si esprime in simboli?

] Completa la seguente definizione:
si dice cono il solido generato dalla ........ccccooceeiiernnnne. diun attorno ad uno
dei suoi cateti.

K] Aiutandoti con la figura a lato definisci i seguenti elementi del cono:
VO : e

BET Rappresenta lo sviluppo della superficie totale di un cono.

BEER Qual ¢ la regola che permette di determinare I'area della superficie laterale
di un cono? Come si esprime in simboli?

Quale delle seguenti formule permette di determinare |'area della superficie totale di un cono?
a AA=A + A, b. A=A, -Aj; c. Ai=2-Ap+A; d A=A —A,.

Quando un cono si dice equilatero? Come si trasformano le formule per determinare |’area della super-
ficie laterale e totale?

Qual & la regola che permette di calcolare il volume di un cono? Come si esprime in simboli?

Completa la seguente definizione:
si dice sfera il solido generato dalla ..............cccooeiiinninn diun o attorno al suo

B ndica quali delle seguenti affermazioni sono vere o false:

a. un piano « e esterno ad una sfera di raggio r e centro O se la distanza di O dal piano
e uguale al raggio;

[<)<]

b. un piano « & esterno ad una sfera se non hanno alcun punto in comune con essa;

c. un piano « e tangente ad una sfera di raggio r e centro O se la distanza di O dal piano
e uguale al raggio;

d. un piano « e tangente ad una sfera se hanno in comune un segmento;

e. un piano a é secante ad una sfera di raggio r e centro O se la distanza di O dal piano
& maggiore del raggio;

f. un piano « é secante ad una sfera se hanno tutti i punti di un cerchio in comune.

[<)<]
) EE EE

<)<

Qual e la regola che permette di determinare I’area della superficie della sfera? Come si esprime in for-
ma simbolica?

BEF] Quale delle seguenti formule permette di calcolare il volume della sfera?
a.V:%~7r~r3; b.V:%-w-r3; c.Vzg-w-r3; d.V:%~7r~r2.
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ESERCIZI DI ABILITA = LIVELLO BASE *

Bl Ssercizio Suolee

L’area della superficie totale di un cilindro

Le misure del raggio di base e dell’altezza di un cilindro sono rispettivamente 16 cm e 27 cm; calcola
I’area della superficie totale del cilindro.

Svolgimento

Dati Incognita
r=16 cm At

h=27 cm

Al=2-m-r-h=(2-7-16-27) cm? = 86471 cm?
Ab:7ror2:(7r~162) cm? = 2567 cm?

Ar=2-Ap+ A = (2-2561 + 864r) cm? = 13767 cm?

Le misure del raggio di base e dell’altezza di un cilindro sono rispettivamente 24 cm e 36 cm; calcola
I"area della superficie totale del cilindro.

Le misure del diametro di base e dell’altezza di un cilindro sono rispettivamente 70 cm e 46 cm; calcola
I'area della superficie totale del cilindro.

W Ssercizio Suolte

L’area della superficie totale e il volume di un cilindro

L’area della superficie laterale e la misura dell’altezza di un cilindro sono rispettivamente 8407 cm?
e 35 cm; calcola l'area della superficie totale e il volume del cilindro.

Svolgimento

ab Dati Incognite
S A = 8407 cm? A
h=35cm %
h

Determiniamo la misura del raggio di base applicando la formu-
la inversa dell’area della superficie laterale.

e A 8407
r _ _ — 99
- "= ah 273" cm

2

Ap=m-r* =7-12% cm? = 1447 cm
Ar=2-Ap+ A = (21447 + 8401) cm? = 11287 cm?
V =A,-h= (1447 -35) cm® = 50407 cm?

L’area della superficie laterale e la misura del raggio di base di un cilindro sono rispettivamente
21567 cm? e 22 cm; calcola I'area della superficie totale e il volume del cilindro.

A Larea di base di un cilindro & 3247 cm?; calcola I'area della superficie totale e il volume del cilindro

sapendo che I'altezza e % del raggio di base.
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Il volume e I'altezza di un cilindro misurano rispettivamente 58087 cm?® e 48 cm; calcola I'area della
superficie totale.

] | volume e il raggio di base di un cilindro misurano rispettivamente 25927 dm’ e 9 dm; calcola I'area
della superficie totale.

K] | volume e Ialtezza di un cilindro misurano rispettivamente 130057 cm?® e 45 cm; calcola I'area della
superficie totale.

Un cilindro equilatero ha la misura del raggio di base di 12 cm; calcola I’area della superficie totale e il
volume.
(Suggerimento: il cilindro equilatero ha I'altezza congruente al diametro)

Un cilindro equilatero ha I’area della superficie totale di 37507 cm?; calcola I'area della superficie la-
terale e il volume.

L’area della superficie laterale di un cilindro equilatero € 49007 cm?; calcola I'area della superficie to-
tale e il volume.

BE Eoercczio Swuolte

L’area della superficie totale di un cono

Un cono ha la misura del raggio di base e dell’altezza rispettivamente di 15 cm e 28 cm; calcola
I"area della superficie totale e il volume.

Svolgimento
Dati Incognite
OB=r=15cm A
VO = h=28 cm %

VB=a=+\r2+h =+/152+282 cm = 31,76 cm
Al=n-r-a=m-15-31,76 cm? = 476,41 cm?

Ap =m-r> =152 .71 cm? = 2257 cm?
A; = Ap + A = (2257 + 476,41) cm? = 701,41 cm?
V=A, -h:3=(2257-28:3) cm® = 21007 cm?

IBEZY Un cono ha le misure del raggio di base e dell’apotema rispettivamente di 20 cm e 43 cm; calcola I’area
della superficie totale.

Un cono ha le misure del diametro di base e dell’altezza rispettivamente di 48 cm e 10 cm; calcola
I"area della superficie totale e il volume.

L'area di base di un cono & 10247 cm?; calcola I'area della superficie totale e il volume sapendo che
I’apotema misura 68 cm.

Un cono ha la circonferenza di base e I’'apotema che misurano rispettivamente 70r cm e 91 cm; calcola
I’area della superficie totale e il volume.

BB Ssercizio Svalto

Le formule inverse di un cono

[l volume di un cono & 64807 cm? e la misura dell’altezza & 15 cm; calcola I'area della superficie
totale.
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Svolgimento

Dati Incognita
V = 64801 cm? A
h=VO =15cm

Calcoliamo I'area di base applicando la formula inversa del vo-
lume

A -3V _3-V_3-6480r
b= VO 15

r:@:,/&:,/wcm:36 cm
T v

Applichiamo il teorema di Pitagora al triangolo VOB per determinare la misura dell’apotema:
a=VB=1/VO?4 OB?2 = /1524362 cm = /225 + 1296 cm = v/1521 cm = 39 cm
Ai=m-r-a=n-0OB-VB=m-36-39 cm? = 140471 cm?

Ar = Ap+ A = (12967 + 14047) cm? = 2700 cm?

cm? = 12967 cm?

L] L'area della superficie laterale di un cono & 9607 cm?; calcola Iarea della superficie totale e il volume
sapendo che il raggio di base misura 24 cm.

L’area della superficie laterale e di base di un cono sono rispettivamente 205357 cm? e 123217 cm?;
calcola il volume.

Il volume e la misura dell’altezza di un cono sono rispettivamente 5000r cm?® e 37,5 cm; calcola I’area
della superficie totale.

Il volume e la misura del raggio di base di un cono sono rispettivamente 207 6467 cm® e 94 cm; calcola
I'area della superficie totale.

B Eoercczio Swuolte

La superficie e il volume di una sfera

La circonferenza massima di una sfera misura 46w cm; calcola I’area della superficie sferica e il vo-
[lume della sfera.

Svolgimento
Dato Incognite
Chnassima = 46m cm A
%

Calcoliamo la misura del raggio della sfera che equivale al rag-
gio della circonferenza massima.

r = Cpassima : 27 = (46 : 27r) cm = 23 cm
cx-rr=(4-7-232) cm? = 21167 cm?

4
V:%-W~r3: <%-7r-233> cm?® = 16222,6m cm®
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La circonferenza massima di una sfera misura 847 cm; calcola I'area della superficie sferica e il volume
della sfera.

La circonferenza massima di una sfera misura 200,96 cm; calcola I'area della superficie sferica e il vo-
lume della sfera.

BT Ssercizio Suolre

Le formule inverse di una sfera

Calcola il volume di una sfera sapendo che I’area della superficie sferica & 17647 cm?.

Svolgimento

Dato Incognita
A= 17641 cm? %

Per calcolare la misura del raggio, applichiamo la formula inver-
sa:

r=vVA:4r = /17641 : (41) cm = V441 cm = 21 cm

V:%.W.r3:§.w-213cm3:123487rcm3

Calcola il volume di una sfera sapendo che I'area della superficie sferica € 116647 cm?.
Calcola il volume di una sfera sapendo che I'area della superficie sferica € 2826 cm?.

Il volume di una sfera &€ 622087 cm?; calcola la misura del raggio.

Il volume di una sfera & 3333967 cm?; calcola I’area della superficie sferica.

Il volume di una sfera € 24416,64 cm?; calcola I'area della superficie sferica.

ESERCIZI DI ABILITA = LIVELLO MEDIO **

L’area della superficie totale e il volume di un cilindro

L’area di base di un cilindro & 12967 cm? e l'altezza & % del raggio di base. Calcola I'area della su-
perficie totale e il volume.

Svolgimento

/—\ Dati Incognite
w Ap = 12961 cm? A

h=2r %
4

_______________ Ricaviamo la misura del raggio dall’area di base per poi deter-
r minare la misura dell’altezza.
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Al=2-m-r-h=2-m- ... 45cm? = ... cm?
Ar=2-Ap+A =(2-12967 + oo )yem? = cm?
V=A .= (12967-....) cm? = 583207 cm?

Calcola I'area della superficie totale e il volume di un cilindro sapendo che I'area di base & 7841 cm? e

I'altezza e % della base.

Il volume del cilindro
L’area della superficie totale di un cilindro & 2887 cm?; calcola il volume sapendo che I’area di base

N
e 73 dell’area laterale.

Svolgimento

/—\ Dati Incognita
B 4

A; = 28871 cm? %

1
Ap=—-A
5 b =g A

Determiniamo il valore dell’area di base e dell’area laterale rap-
______ ‘. presentando il rapporto con dei quadratini.

€
F. FFFrey .

L’area della superficie totale & quindi divisa in ..... quadratini.

Ap=Ar:....=(288m:....) cm* = ...... cm?
Al=...-6=........ -6 cm? = 2167 cm?
r=+/A,:m=+36r:7cm=6cm

h=A:(2 7 ...)=[enn (2 7)) em =18 cm
V=A, ...=(36r-..)cm>=6481 cm?

.. . - N . . 1

B L area della superficie totale di un cilindro & 4487 cm?; calcola il volume sapendo che I’area di base & =
dell’area laterale.

L’area della superficie totale di un cilindro &€ 11887 cm?; calcola il volume sapendo che I'area di base e

% dell’area laterale.

B Larea della superficie totale di un cilindro equilatero & 26467 dm’, calcola il volume.
(Suggerimento: un cilindro equilatero ha il diametro congruente all’altezza)

L’area della superficie laterale di un cilindro equilatero &€ 5767 cm?, calcola il volume.

] | volume di un cilindro equilatero & 933127 dm’, calcola I'area della superficie totale.

3/ V

27

)

(Attenzione alla formula inversa del volume r =
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L’area della superficie totale e il volume di un cono

Calcola I'area della superficie totale e il volume di un cono sapendo che I’area di base & 3247 cm? e

il raggio di base e % dell’altezza.

Svolgimento
Dati Incognite
Ap = 3241 cm? A
3
=2.h V
TS

Calcoliamo la misura del raggio di base applicando la formula
inversa dell’area di base per poi calcolare la misura dell’altezza
con il rapporto dato.

r=\Ap:T =1 cmem =18 cm

h:%-r:—~ ..... cm = 30 cm

a=VB=1\/VO?2+ OB2 =+/302 + 182 cm = v/900 + 324 cm = v/1224 cm = 34,99 cm

A= -a=m-.....-3499 cm? = ........ cm?
Ar=Ap+ A = (v B ) cm? = 953,827 cm?
V=A,-h:...=(324r-...:..)cm® = 32407 cm?

.. . . . < 2 .
BT Calcola I'area della superficie totale e il volume di un cono sapendo che I'area di base & 6257 dm” e il
raggio di base e % dell’altezza.
Le formule inverse del cono

L’area della superficie totale di un cono &€ 6007 cm?; calcola il volume sapendo che I’area di base &

% dell’area laterale.

Svolgimento
Dati Incognita
A; = 6007 cm? %
3
Ap==-A
b= A

Determiniamo il valore dell’area di base e dell’area laterale rap-
presentando il rapporto con dei quadratini.

FFry. PPYFFP.

L’area della superficie totale corrisponde quindi a 8 quadratini.
Ap=(Ar:8) -3 = (. Dt 3) €cm? = 2257 cm?
A= (A;:8)-5=(6007: ... -.....) cm? = 3757 cm?
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r=0B=+/Ap:...=V225x:....cm=15cm
a=VB=A:(n-r)=[3757: (... .....)] cm = ..... cm

h=VO =V VB2 — 0B =252 — 152 cm = V625 — 225 cm = v/400 cm = 20 cm
V=r.-h:3=(0... <t 3) = 15007 cm?

L’area della superficie totale di un cono € 104047 cm?; calcola il volume sapendo che I'area di base

4
, 5
dell’area laterale.

ui|w

.. . N 2 . . N
L’area della superficie totale di un cono & 105847 dm~, calcola il volume sapendo che I'area di base e
dell’area laterale.

Il volume di un cono equilatero & 42773,4727 cm?, calcola I'area della superficie totale.

JERA
T3

L’area della superficie totale di un cono equilatero & 13237 cm?, calcola il volume.

L’area della superficie sferica e del volume di una sfera

(Attenzione alla formula inversa del volume r =

Un piano « secante una sfera forma per intersezione una circonferenza lunga 487 cm; sapendo che
la distanza del piano dal centro della sfera misura 32 cm, calcola I'area della superficie sferica e il
volume della sfera.

Svolgimento

Dati Incognite
Cintersezione =487 cm A
OP =32 cm v
m = Cintersezione : ++-- = ( ........ 8 271') cm = 24 cm
OQ=1\/OP2+PQ2=+/...+242cm=...cm
A=4 -1 ...... =4.-7-...cm?= 64007 cm?
V=§-7r~ ..... :%-r- ..... cm® = 85333,37 cm®

Un piano « secante una sfera forma per intersezione una circonferenza lunga 1087 dm; sapendo che la
distanza del piano dal centro della sfera misura 72 dm, calcola I’area della superficie sferica e il volume
della sfera.

Un piano « secante una sfera forma per intersezione un cerchio d’area 65617 cm?; sapendo che la di-
stanza del piano dal centro della sfera &€ 108 cm, calcola I'area della superficie sferica e il volume della
sfera.

Il cerchio intersezione

L’area della superficie sferica & 10816m cm?; calcola I'area del cerchio intersezione formato da un
piano « secante la sfera, sapendo che la sua distanza dal centro della sfera misura 20 cm.
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Svolgimento

Dati Incognita
A=108T6r cm? Aintersezione
OP =20 cm
OQ=vVA:..=+10816r:4rcm=+/..... cm =52 cm
O
PQ=+/0Q?— ... =+/522 — 202 cm — /2304 cm = ..... cm
Aintersezione = T+ PQ2 =7+ ... cm? = 23047 cm?

L’area della superficie sferica € 936367 cm?; calcola I'area del cerchio intersezione formato da un pia-
no « secante la sfera, sapendo che la sua distanza dal centro della sfera misura 72 cm.

Il volume di una sfera & 45007 cm?; calcola I’area del cerchio intersezione formato da un piano « se-
cante la sfera, sapendo che la sua distanza dal centro della sfera misura 12 cm.

La rotazione completa di un triangolo isoscele attorno alla base

[l perimetro e la misura della base di un triangolo isoscele sono rispettivamente 112 cm e 42 cm.
Calcola l'area della superficie totale e il volume del solido generato dalla rotazione completa del
triangolo attorno alla base.

Svolgimento
IC Dati Incognite
E 2pagc) =112 cm A(solido)
‘ AB =42 cm V(solido)

Il triangolo isoscele ABC ruotando di 360° attorno alla base
AB genera due coni congruenti con le basi coincidenti, aven-
ti come raggio I'altezza CH, come altezza le semibasi AH e
HB e come apotema i lati AC e BC.

AC=(2p—AB):2=[(.... —.....) : 2] cm = 35 cm
CH=VBC2—HB*=+V...—212cm =+ ... — 441 cm = V/784 cm = 28 cm
Alcono=m-r-a=m-CH-CB=(r-....-....) cm? = 9807 cm?
Asolido =2+ vevvvenn. = ((Z > oo ) cm? = 19607 cm?

Ap-h 3 3
Viono = 3 =7 ... )-BH : 3] =[(m-..... )-21:3] cm” = 54887 cm
Violido = 2 * Veono = (2 evevevervrinas ) cm® = 109767 cm?

Un triangolo isoscele ha I’area di 480 cm? e la misura dell’altezza di 30 cm. Calcola I'area della super-
ficie totale e il volume del solido generato dalla rotazione completa del triangolo attorno alla base.

Un trapezio rettangolo ha I’area di 300 cm? e la misura delle due basi rispettivamente 18 cm e 42 cm.
Calcola l'area della superficie totale e il volume del solido generato dalla rotazione completa del tra-
pezio attorno alla base maggiore.
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In un triangolo rettangolo la somma dei cateti € 63 cm e la loro differenza 9 cm. Calcola I'area della su-
perficie totale e il volume del solido ottenuto dalla rotazione completa del triangolo attorno all’ipotenusa.

In un trapezio isoscele la base maggiore e I'altezza misurano rispettivamente 156 cm e 36 cm e il lato
obliquo & % della base maggiore. Calcola I'area della superficie totale e il volume del solido generato

dalla rotazione completa del trapezio attorno alla base maggiore.

L’area della superficie totale di un solido generato dalla rotazione completa di un trapezio rettangolo
attorno alla base minore € 100807 cm?. Calcola il volume del solido sapendo che la differenza delle
due basi e il lato obliquo del trapezio misurano rispettivamente 40 cm e 58 cm.

ESERCIZI DI ABILITA = LIVELLO AVANZATO ***

IBEl Calcola il volume di un cilindro sapendo che I'area della superficie totale & 38407 dm” e il raggio é%

dell’altezza.

Calcola I'area della superficie totale di un cilindro sapendo che il volume € 63367 cm? e il raggio %
dell’altezza.

Calcola il volume di un cono sapendo che I'area della superficie totale € 44107 cm? e il raggio e %
dell’apotema.

I Calcola I'area della superficie totale di un cono sapendo che il volume & 816487 cm® e il raggio & %

dell’altezza.

Un cilindro & sormontato da un cono con la base concentrica a quella del cilindro e il raggio di base e

I'altezza rispettivamente % e % del raggio e dell’altezza del cilindro. Calcola I'area della superficie totale

e il volume del solido sapendo che il volume del cilindro € 307207 cm? e la sua altezza misura 30 cm.

A Un solido di acciaio (Ps =7,5) e formato da un cilindro e da un cono sovrapposto con le basi coinci-
denti e le altezze rispettivamente congruenti. Sapendo che la circonferenza di base € 1047 cm? e che
I’area della superficie laterale del cono € 33807 cm?, calcola il peso del solido.

Calcola il peso di un tubo in ferro (Ps = 7,89) del diametro di 5 cm, lo spessore di 3 mm e la lunghezza
di 2 m.

!!

In un recipiente cavo cilindrico, avente il raggio interno della base lungo 18 cm, si versa dell’acqua; in
un secondo momento vi si immerge un cono che fa innalzare il livello dell’acqua di 3 cm. Calcola il
volume del cono e la misura del raggio di una sfera che immersa nell’acqua ha innalzato il livello alla
stessa altezza del cono.

Un triangolo rettangolo ha un cateto e I'altezza relativa all’ipotenusa che misurano rispettivamente 12 cm
e 9,6 cm. Calcola I'area della superficie totale e il volume del solido ottenuto dalla rotazione completa del
triangolo attorno all’ipotenusa.

In un trapezio isoscele I'altezza e lunga 15 cm, la somma e la differenza delle due basi misurano rispet-
tivamente 40 cm e 16 cm. Calcola I'area della superficie totale e il volume del solido ottenuto dalla
rotazione completa del trapezio attorno alla base maggiore.

In un trapezio isoscele la somma e la differenza delle due basi misurano rispettivamente 38 cme 16 cm
ed il perimetro & 58 cm. Calcola 'area della superficie totale e il volume del solido ottenuto dalla ro-
tazione completa del trapezio attorno alla base minore.
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In un triangolo isoscele il rapporto tra un lato obliquo e la base & % e la loro differenza & 3 cm. Calcola

I’area della superficie totale e il volume del solido ottenuto facendo ruotare il triangolo di 360° attorno
ad uno dei lati congruenti.

Sulle basi di un cilindro sono appoggiati due coni congruenti con le basi concentriche con quelle del

cilindro e raggio maggiore. Il raggio di base dei due coni misura 16 dm e la somma e la differenza del-
I'altezza del cilindro con uno dei due coni sono rispettivamente 120 dm e 60 dm. Calcola I'area della

superficie totale e il peso del solido (Ps = 2,5) sapendo che il raggio del cilindro & % della sua altezza.
La misura dello spigolo di un cubo & 42 cm. Nel cubo é praticata una cavita a forma di cono, profonda

28 cm e con la base inscritta in una faccia del cubo. Calcola I'area della superficie totale e il volume del
solido.

Un solido e formato da un cilindro equilatero sormontato da un cono equilatero con la base concentrica

con quella del cilindro e raggio minore rispetto a quello del cilindro di 8 cm. Calcola I'area della su-
perficie totale e il volume del solido sapendo che I'altezza del cilindro misura 40 cm.

Un solido alto 40 cm é costituito da un cubo sormontato da un cilindro equilatero avente la base in-

scritta nella faccia superiore del cubo. Calcola I'area della superficie totale e il volume del solido.

SOLUZIONE DEGLI ESERCIzI

VALUTAZIONE DEGLI ESERCIZI DI CONOSCENZA

1 a. una circonferenza; b. una superficie. 2 rotazione completa; rettangolo.

© & N

I"area della superficie laterale di un cilindro e data dal prodotto della lunghezza della circonferenza di base
per la misura dell’altezza; Aj=2-7-r- h.

b.

un cilindro si dice equilatero quando il diametro di base & congruente all’altezza; A = 4 -7 - r?;
A=6-1-r

il volume di un cilindro é dato dal prodotto dell’area di base per la misura dell’altezza; V = A, - h=m-r* - h.
rotazione completa; triangolo rettangolo.

VO: altezza; OA: raggio; VA: apotema.

2
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11 l'area della superficie laterale di un cono e data dal prodotto della lunghezza della semicirconferenza di
base per la misura dell’apotema; Aj=m-r- a.

12 a.

13 un cono si dice equilatero quando il diametro di base e I’apotema sono congruenti; Aj =2 -7 - r?;
A=3-71-r

14 il volume di un cono e dato dalla terza parte del prodotto dell’area del cerchio di base per la misura del-

Ap-h  w-r*-h
I'altezza; V = 222 = }
altezza; 3 3

15 rotazione completa; sermicerchio; diametro. 16 a. F; b.V; c¢.V;, d. F; e F; f. V.
17 L’area della superficie di una sfera & uguale a 4 volte I'area di un suo cerchio massimo; A =4 -7 - r%.
18 c.

N.B.: in tutti gli esercizi, per ottenere il risultato senza il = basta moltiplicare il valore numerico per 3,14.

VALUTAZIONE DEGLI ESERCIZI DI ABILITA: LIVELLO BASE

2 288071 cm?. 3 56707 cm?. 5 31247 cm?; 237167 cm®.
6 1836w cm?; 106927 cm?. 7 12987 cm?. 8 7381 dm>.

9 21087 cm?. 10 864m cm?; 34567 cm?. 11 25007 cm?; 312507 cm’.
12 73507 cm?; 857507 cm®. 14 12607 cm?. 15 12007 cm?; 19207 cm?.
16 32007 cm?; 204807 cm?. 17 44107 cm?; 343007 cm?. 19 15367 cm?; 614471 cm?.
20 6078367 cm?. 21 12507 cm?. 22 198817 cm?.

24 70567 cm?; 9878471 cm?. 25 40967 cm?; 43690,6m cm?>. 27 2099527 cm?.

28 45007 cm?. 29 36 cm. 30 15876 cm?.

31 12967 cm?.

VALUTAZIONE DEGLI ESERCIZI DI ABILITA: LIVELLO MEDIO

1 r:\/Ab:w:\/12967r:7rcm:36cm;h:%-r:%-36cm:45 cm;

Al=2-m-r-h=2-7-36-45 cm? = 32407 cm?;
Ar=2-Ap+ A = (212967 + 32407) cm? = 583271 cm?;
V = Ap-h= (12967 - 45) cm® = 583207 cm®.
2 40327 cm?; 344967 cm’.
38 A,=A:8=(2887:8)cm?=36mrcm?; Aj=A,-6=2361-6cm?=2161 cm?;
h=A:2 -7 r)=[2167:(2-7-6)]cm=18 cm; V= A,-h= (36m-18) cm? = 6487 cm>.

4 12807 cm?. 5 48607 cm?. 6 185227 dm’.
7 34567 cm’. 8 7776m dm’.
9 r=\/A,:m=V3241: 71 cm =18 cm;h:%~r:%~18 cm = 30 cm;

Aj=7-r-a=m-18-34,99 cm? = 629,827 cm?; A, = A, + A, = (3247 + 629,827) cm? = 953,827 cm?;
V =A,-h:3=(3247-30:3) cm® = 32407 cm’.

10 1804,257 dm?; 8333,337 dm’.

11 Ay = (A;:8)-3=(600r:8-3) cm? = 2251 cm?; A; = (A, : 8) -5 = (6007 : 8 - 5) cm? = 3751 cm?;
r=0B=+/A,:m1=V2251r:mrcm=15cm;a= VB =A;: (r-r) = [3757: (x-15)] cm = 25 cm;
V=A,-h:3=(2257-20:3) = 15007 cm’.

12 786087 cm3. 13 1111327 dm’.

14 52927 cm?. 15 5346,6841 cm>.
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16 PQ = Cinersezione : 2™ = (487 : 2w) cm = 24 cm; OQ = 1/ OP? + PQ? = /322 4 242 cm = 40 cm;
A=4.7.-00Q% = 471402 cm? = 64007 cm?; V:%-W-OQ3:§-7T-4O3 cm® = 85333,37 cm®.

17 324007 dm?; 9720007 dm®. 18 729007 cm?; 32805007 cm?>.
19 OQ = VA : 41 =V108167 : 47 cm = V2704 cm = 52 cm;

m:\/OQZfOPZ:\/SZZ—202 cm = /2304 cm = 48 cm;
Aintersezione = T - PQ? = 7 - 482 cm? = 230471 cm?.

20 182257 cm?. 21 817 cm?.

22 AC= (2p—AB) :2=(112—42) : 2] cm = 35 cm;

CH = VBC?2 — HB? = /352 — 212 cm = V1225 — 441 cm = /784 cm = 28 c¢m;
Alcono=m-r-a=m-CH-CB=(r-28-35) cm? = 9801 cm?;
Asolido = 2+ Al cono = (2 -9807) cm? = 19607 cm?;

Avh [ GH2) BH 3 = [(r-282) - 21+ 3] em® = 54881 cm’;

Vcono =

Violido = 2+ Veono = (2 - 54887) cm? = 109767 cm?.
23 20407 cm?; 96007 cm?. 24 7207 cm?; 26007 cm?.

25 13607 cm?; 699847 cm?. 26 1188071 cm?; 1762567 cm?.
27 1470007 cm?.

VALUTAZIONE DEGLI ESERCIZI DI ABILITA: LIVELLO AVANZATO

1 322567 dm”. 2 13447 cm?.

3 343007 cm®. 4 8308,441 cm?.

5 45687 cm?; 427207 cm?. 6 33113184 g.

7 6986 g. 8 9727 cm?; 27 cm.

9 268,87 cm?; 614,41 cm’. 10 8707 cm?; 39007 cm?.

11 4447 cm?; 7807 cm’. 12 475,27 cm?; 1036,87 cm?.

13 34727 dm?; 141928 kg. 14 11507,16 cm?; 61163,76 cm>.

15 25447 cm?; 16997,661 cm?. 16 3656 cm?; 14280 cm3.




